
ΘΕΜΑ 4 

Σε ορθοκανονικό σύστημα συντεταγμένων με αρχή των αξόνων το  O(0,0), δίνεται το 

σημείο (1,1) . Μια ευθεία (ε) που διέρχεται από το Μ  τέμνει τους θετικούς 

ημιάξονες x  και y  στα σημεία ( ,0), 0x x   και (0, ), 0y y   αντιστοίχως, όπως 

φαίνεται και στο παρακάτω σχήμα.  

α) Για x∈ (1, +∞) να αποδείξετε ότι το εμβαδόν του τριγώνου ΟΑΒ συναρτήσει του 

x  δίνεται από τον τύπο: 
2

( )
2( 1)

x
x

x
 =

−
. 

(Μονάδες 7) 

β) Να αποδείξετε ότι για 2x =  το εμβαδό του τριγώνου ΟΑΒ παίρνει την ελάχιστη 

τιμή, η οποία και να βρεθεί .                                                                              

(Μονάδες 7) 

γ) Να βρείτε την εφαπτομένη (ζ) της γραφικής παράστασης της  , στο σημείο  

(3, (3))  και τα σημεία ,   στα οποία αυτή τέμνει τους άξονες 'x x  και 'y y  

αντίστοιχα.  

(Μονάδες 5) 

δ)  Ένα σημείο ( , )x y  κινείται πάνω στην ευθεία (ζ), και η τεταγμένη του αυξάνεται 

με ρυθμό μεταβολής  3 μονάδες/sec.  Να  βρείτε το ρυθμό μεταβολής της τετμημένης 

του.  

 (Μονάδες 6)     

 


