ΘΕΜΑ 4
Για μια συνεχή συνάρτηση  ισχύουν:
·  , για κάθε ,
·  και .
α) Αν ,  τότε 
i. Να βρείτε τις λύσεις της εξίσωσης .
                              (Μονάδες 05)
ii. Να αποδείξετε ότι  για κάθε  και   για κάθε .
(Μονάδες 07)
β) Να αποδείξετε ότι .      
                                                                           (Μονάδες 07)
γ) Αν η συνάρτηση  είναι κυρτή τότε να αποδείξετε ότι η  είναι γνησίως αύξουσα και έπειτα ότι
.
(Μονάδες 06)
