
 

ΛΥΣΗ 

α) Θεωρούμε σημείο        του επιπέδου. Τότε                   ,                    , 

οπότε ισχύει: 

                                   
 

            
 

                          

       .  

Άρα τα ζητούμενα σημεία   ανήκουν σε ευθεία με εξίσωση             . 

 

β) Έστω σημείο        του επιπέδου. Τότε, χρησιμοποιώντας τη μέθοδο συμπλήρωσης 

τετραγώνου, ισχύει: 

                                 
  

 
    

     
 

 
  

 

 
 

 

      
 

 
  

 

 
 

 

  
  

 
 

  

 
 

  

 
  

        
 

 
 

 

    
 

 
 

 

   

Άρα τα σημεία   ανήκουν σε κύκλο   , με κέντρο    
 

 
  

 

 
  και ακτίνα       . 

2ος τρόπος: 

                                 
  

 
  .   

Αλλά         
  

 
     , επομένως η εξίσωση παραστάνει κύκλο, με κέντρο 

   
 

 
  

 

 
  και ακτίνα   

   

 
     . 

γ)  

i. Οι κύκλοι    και    εφάπτονται εξωτερικά, διότι έχουν διάκεντρο  

         
 

 
 

 

 
 

 

  
  

 
 

 

 
 

 

     και ισχύει      . 

Άρα η ελάχιστη απόσταση των σημείων των δύο κύκλων είναι μηδέν και η μέγιστη 

απόσταση είναι ίση με                   . 

ii. Είναι        
 
 

 
   

 

 
    

  
      και        

   
 

 
   

 

 
    

  
      . 

Άρα η ευθεία     είναι η ζητούμενη κοινή εφαπτομένη. 

 



 

 

 


